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Losungen Lineare Gleichungssysteme |
Ergebnisse:
E1 | Ergebnisse
a)|(I) 5y-3x=1 b)| (1) 4x+5y=232
() By -3 =L={(3]2)} () 4x+5y =L={(3]4)]
X=y+ =5x—
(I y+1 (1) y=5x-11
c)|(I) 15y-4x=-50 d)|(l) 3x=y+15
() 15y -4x =L={(51-2) () 3x=y= =L ={(10]15)}
X=y+ y—10 =2x
(I 7 () 2y-10=2
E2 | Ergebnisse
a)|(l) 2y=2x-40 b) X 3
() 2y =2x —L={(101-10)} | | () 5-F=3
() 3x=10-2y =L ={(12]5)}
() §+y:8
o 5 g
= L=1{(5]4) - =L ={(3]13)
() X-2_2 ay X223 e
25 16 20 y-5° 8
E3 | Ergebnisse
? ()3x4+1:3yf13 K (I);_%:%
SL={(718) > L={(319)
2 4 4 5 9
() = (mn=+===
5x-10 7y-6 y 2 X
K (I)§+§=g i U 2x3—1_3y8+2=_%
= L~ {(618)) =L={(816))
2 4 1 5 4 8
(<-2=22 () T -2
Xy 2x-1 3y+2 15
E4 |Ergebnis
7 9 10 24 15 19
(l) 2x—5_7y+5_? (“) 2x—5+7y+5_?:>|__{(4|_2)}

ES

Ergebnis:

x=4y A (x+5)=3(y+5)=L={40]10}
Der Vater ist 40, der Sohn 10 Jahre alt.

E6

Ergebnis:

x x 1 99
—+—==—=L=9—
18 22 2 {20}

Der Behalter wird in 4 Minuten und 57 Sekunden halb gefullt.
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E7 |Ergebnis:
2a+2b =180 ~ b=30:>L={60|30}
Die Rechteckseite a ist 60 cm lang.

E8 |Ergebnis:

X+y=9 A 10y+x=%-(10x+y):>L:{3|6}

Die Ziffern der Zahl heifen 3 und 6. Die Zahl lautet 36.
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A1 |Aufgabe

Bestimmen Sie die Lésungsmengen folgender Gleichungssysteme

a)|(l) 5y-3x=1 b)[ (1) 4x+5y =32
(1) x=y+1 (1) y=5x-11
c)| () 15y—4x=-50 d)[ (1) 3x=y+15
(1) x=y+7 (1) 2y-10=2x

A1 | Ausflhrliche Lésung mit dem Einsetzverfahren

a)|(l) by-3x=1
(I X=y+1

x=y+1in (I) einsetzen
5y-3(y+1)=1

< 5y-3y-3=1|+3

= 2y =412

= y=2

y =2in () einsetzen
x=2+1

< X=3

Losung :L = {(32)f

Probe:

(1) 5y-8x=1=5.2-3.3=1
=10-9=1 (w)

(I x=y+1=3=2+1(w)

A1 |Ausfuhrliche L6sung mit dem Einsetzverfahren

b)|(I) 4x+5y=32
(I y=5x-11

y =5x—11in (I) einsetzen
4X+5(5X—11)=32

< 4x+25x—-55=321+55

o 29% = 87 |: 29

= Xx=3

X=3in (II) einsetzen
y=15-11
oy=4

Losung:L ={(3]4);
Probe:
(l) 4x+5y=32=4-3+5-4=32
©12+20=32 (w)
(ll) y=5x-11=4=5-3-11
& 4=15-11(w)
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A1 | Ausfihrliche Losung mit dem Einsetzverfahren

c)[ () 15y—4x=-50
(1) x=y+7

x=y+7in (I) einsetzen

15y —4(y+7)=-50
15y —4y—28 = -50 | +28
= 11y =-22|: 11
= y=-2

y =-2in (ll) einsetzen

X=-2+7
= x=5
Losung:L ={(5|-2)|
Probe:

(1)15y —4x =-50 = 15-(-2)-4-5=-50

< —-30-20=-50 (w)
(1 X=y+7=>5=-2+7 (w)

A1 | Ausflhrliche Lésung mit dem Gleichsetzverfahren

d)| () 3x=y+15]|-15
() 2y—10=2x]+10
() 3x-15=y

(1) 2y =2x+10]: 2
(

(

) y=3x-15

) y=x+5

Rechte Seiten gleichsetzen
3x-15=x+5|-x

& 2x-15=5 |+15

= 2x= 201]:2

= x =10

x =10 eingesetzt in (Il) y'=x+5
y=10+5
< y=15

Losung: L —{(10715)]

Probe:

(1) 3x=y415=3.10=15+15
<30=30 (w)

() 2y-10=2x=2-15-10=2-10
<30-10=20 (w)

A2 | Aufgabe

Bestimmen Sie die Losungsmengen folgender Gleichungssysteme

a)|(l) 2y=2x-40 b)U) X_3Y_4
() 3x=10-2y 2 5
() §+y=8
c) (I) §+Q:3 d) (I) x+5:i
15 12 y-7 3
’x 5y 3 x+2 5
N ———=— Il ==
) 25 16 20 () y-5 8
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A2

Ausfuhrliche Lésung mit dem Additionsverfahren

a)

() 2y=2x-40]|-2x
() 3x=10-2y|+2y
() 2y-2x=-40

(1) 2y+3x=10]-(-1)
() 2y-2x=-40

( }

) —2y-3x=-10
~5x=-501:(-5)

= x=10

x =10 eingesetzt in (1)

2y =2-10-40
< 2y= 20-40
<2y =-20]:2
< y=-10

Lésung:L ={(10|-10)}

Probe:

(I)2y =2x-40 = 2-(-10)=2-10-40
< —20=20-40<-20=-20 (w)

(I)3x/=10~2y £3-10 =10-2-(-10)
¢<30=10420 < 30=30 (w)

A2

Ausflhrliche Lésung mit dem Gleichsetzverfahren

b)

) X-¥_3;.¥

2 5 5
() =+y=8|-y
x 3y
) =—=—7+3
) Z=%+
() 2:8—y|2
x 3y
) —=—+3
v 2 5 (
() §=16—2y
Rechte Seiten gleichsetzen
3y

?+3=16—2y|+2y

<:>3?y+2y+3:16|—3

22,19 5 s
< 3y+10y =65
= 13y =65]:13
= y=5

y =5 eingesetztin (Il) = =16-2y

N | X

=16-10

& —=6]2

S Xx=12
Losung:L ={(12]5)}
Probe:

x 3y 12 3.5

N X3 _5. 12 35 4
0 2-5 =325

©6-3=3<3=3 (w)

() §+y:8:>%+5:8

©3+5=8<8=8 (w)
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A2 | Ausflhrliche Lésung mit dem Additionsverfahren

C) 2x 7y . : 2x Ty
) —+—=—=3 =4 eingesetztin (I) —+—==3
UNSTAST y J URTaeT
HN=60 2_X+§_3|_§
(In) fx_5y_3 15 12 12
25 16 20 @3_&_&
HN=A00 15 12 12
() 239 3160 S2x_8 15
60 60 15 12" 2
112x 125y 3 8.15
I - 400 _ .
) 200 400 “20" © X=Ta S¥O
(1) 8x+ 35y=180]-14 LosungiL = {(5 ] 4)]
(1) 112x-125y =60 |-(-1) Pr ok
()  112x+490y = 2520 (|)2—X Ty 3,25 74 _
+
(1) —112x+125y = 60 12 13" 12
2 03336323
615y = 2460 |: 615 el R3¢ (w)
< y=4 (||)7_X_ﬂ_i 7554 3
25016+, 20 25 16 20
7 5.3 28 25 3
5 2 2020 20 20
@i:i (w)
20 20

A2 | Ausfuhrliche Losung mit dem-Additionsverfahren

d) (1) §+§=%| 3y £7) y =13 eingesetzt in (1) ;iizg
Xx+2 5 X+5 4
I =2].8/(y=5 =216
(N S A (y~5) : |-
(|) (x+5):4(y—7) ©x+5—8| -5
(1) 8(x+2)=5(y-5) —
(1) 3x+15=4y 28| -4y —15 Losung:L = {(3]13)} v £ {57
(Il) 8x+16 = 5y—25| -5y 16 Pr°bei5 . as 4
X+ +
(1) 3x—4y =438 () e e
(I) 8x—5y =-41]-(-3) 8 4 _4 4 (w)
(1) 24x—32y=-344 6 3 3 3
+
(1) - 24x +15y = 123 () §f§=§ 133 2522
~17y = -121]:(-17) o525 ()
< y=13 8 8
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A3 |Aufgabe
Bestimmen Sie die Losungsmengen folgender Gleichungssysteme
a) 4 2 b) 7 12 5
0 5" 3y-13 O X V"%
y x y 6
2 4 4 5 9
[l = n —+===
() 5x-10 7y-6 () y+2 X
Vo 2.2-2 N0 s
x y 3 2x-1 3y+2 5
m 241 m >, 4._8
Xy 6 2x-1 3y+2 15
A3 | Ausfuhrliche Losung mit dem Additionsverfahren
a) 4 2 ' : 4 2
I = =8 tztin (I =
()3x+1 3y—-13 Y elngeseZIn()3X+1 3y—-13
0 4 4K ¢
5x 10 7y 6 3x+1" 11
(1) 4(3y-13)=2(3x+1)|:2 ©441=2(3x 1)
(I1) 2(7y-6) = 4(5x-10)]: 2 3 K A
& 42 =6x]:6
(1) 2(3y—13) =3x+1 o T /A = 7
(1) 7y-6 =2(5x-10) AW
l) 6y —26 =3x+1| -3x +26
() &y~ | :{(7|8)}x¢{—1;2}ye{§;ﬁ}
()7y—-6=10x-20]-10x+6 3 7 3
(1) -3x+6y=27]4~10) Probe:
() -10x+7y=-14]-3 () 4 __ 2 = 4 __ 2
3x+1 3y-13 3-7+1 3-8-13
(I) 30x -60y =-270 ( @i_icg_g(w)
(1) -30x +21y =-42 22 117711 11
/39y = 312} (~39) m-—2_-_4 2 __4
' 5x-10 7y-6 5.7-10 7-8-6
© y-8 2 4 2 2
“25 5025 25"
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A3 | Ausflhrliche Lésung mit dem Additionsverfahren
b
) (I)Z—E > y =3 eingesetzt in (1) i 5.9
X y 6 y 2 X
(||)i §:g|_g_§ i §:3|_§
y 2 x Xx 2 y 2 2
4 1
(|) Z_EZE & —=—
X y 6 y 2
Mm-2+2-33 Y_2|4
Xy 2 4
=8
o 7.12.5 e
X y 6 Losung sk = [(38) X,y # 0
(”)_Z 12_ 15 Probe:
x ¥ 2 ol 12 5.7 12,5
1_2_7_§_1_5 X.y {6 /3 <8 6
X x 6 2 96,386 5 20 E(W)
_20_ 40 T4 2476 T 24 6
X 6 4 5 94 5 9
(II)— — == —+—==
_L:_£|(_20) y 2 x 8 2 3
20 40 1 5 6
- x=3 @E E:3<:>— 3(W)
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A3 | Ausflhrliche Lésung mit dem Additionsverfahren
° (')i+§=§ X =6 eingesetzt in (I) i+§:§
x y 3 X y 3
m2-2- 1 4,8.5,.4
Xy 6 6 y 3 6
8 3
x y 3 N y
m 8.1 Y-8
Xy 3 8
<y=8
8 4 y=°
X 3 Losung ;L= {(6]8)} X,y # 0
<:>£=§|-8 Probe':
8 4 4854 8 5
3-8 (|)—+—=—:—+_:_
o X=—m X /.y 3 68 3
4 2 3.5 .05 5
24 C>—+—=—<:>—:—(W)
<:>X=T 3°3 3 3 3
2 4 17 2 4 1
& x=6 (=-—=—em S =——
X Yy 6 6 8 6
11 1 2 3 1
<5 3" 5% 6~ 5™
3 .2 6 6 6 6
A3 | Ausfuhrliche Losung mit dem Additionsverfahren
d
)(l) 3 __8 ¥ 1 x = 8 eingesetzt in (1) S 4 8
2x-1 3y+2 5 2x-1 3y+2 15
(1) > H 7 :El'z i+ 4 :£|_i
2x-1 3y+2 15 15 3y+2 15 15
4 3
() -2z “3y+2 15
2x-1.3y+2 5 N y+
3y+2 15
(19 8 16 o224
2x-1 3y+2 15
< 3y+2=20|-2
B _13 3y=18]:3
2x-1 15 < y‘6 '
_ Sy=
SR -~ o
o 2x—1=15] +1 Losung:L = {(816)) x# iy # —
& 2x=16[:2 Probe :
<& x=8 3 8 1 3 8 1
() 57—~ =22 % 50" W
2x—-1 3y+2 5 15 20 5
5 4 8 5 4 8
()] + =—=—+—=—(W)
2x-1 3y+2 15 15 20 15
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A4 | Aufgabe
Bestimmen Sie die Lésungsmenge des Gleichungssystems
7 9 10 24 15 19
0 5575 3 ) 557 5=
2x-5 T7y+5 3 2x-5 T7y+5 3
A4 | Ausfihrliche Lésung mit dem Additionsverfahren
() r 9 10 5 x = 4 eingesetzt in (1) r 9 10
2x-5 T7y+5 3 2x-5 T7y+5 3
24 15 19 7 9 10, 7
() + =—|-3 —— =—|-=
2x-5 T7y+5 3 3 7y+5 3 3
9 3
(0 35 45 :@ <:>_7 57
2x-5 T7y+5 3 y+
72 45  57[° 7y+5_3
(1) n -2 e -—gv =319
2x-5 7y+5 3
S Ty+5=-9|-5
tor__107 ey
2x—5 3 Y’ 5
_ SN
2X 521 107 ca M
107 107
& 2x-5=3|+5 Y . “ 5
o 2x=8:2 6sung ;L = {( |—)}x¢—,y¢—7
=S x=4
Probe :
7 9 10 .7 9 10 7 3 10 10 10
(1) - LA, . S L PN L)
2x-5 T7y+5" 3 3/-9.°3 3 3 3 3 3
24 15 19 (24 .15 (19 24 5 19 19 19
() st 7ioety Dt s @ g =g o= W)
2x-5 T7y+5° 3 3-9° 3 3 3 3 3 3
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A5 | Aufgabe

Ein Vater ist im Augenblick viermal so alt wie sein Sohn und wird in 5 Jahren nur
noch dreimal so alt sein. Wie alt sind beide zum jetzigen Zeitpunkt?

A5 | Ausfuhrliche Losung

Variablen: Vater x Sohn y

Gleichungssystem:

() x=4y

(1) x+5=3(y+5)

Losung mit dem Einsetzverfahren

x =4y einsetzen in (Il) x+5=3(y+5)
4y +5=3(y+5)

<y=10

y =10 einsetzen in (I) X =4y
x =40
Der Vater ist 40, der Sohn 10 Jahre alt.

< 4y+5=3y+15|-3y-5

Ein Vater ist im Augenblick viermal so alt wie sein Sohn x = 4y
Vater ist in 5 Jahren nur noch dreimal so alt wie sein Sohn x+5=3(y+5)

Lsung:L = {(40(10)}
Probe:

(1) x=4y

—40 410

& 40= 40 (w)

() x+5 =3(y+5)

= 40+5=3(10+5)
< 45=3-15

<45 =45 (w)

A6 | Aufgabe

Minuten bendtigt?

In welcher Zeit wird ein Behalter von zwei Leitungen halb gefullt, wenn die erste
Leitung zur Flllung des gesamten-Behalters«18 min und die zweite dazu 22
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A6 | Ausfuhrliche Losung

Ansatz:

Die erste Leitung flllt den Behalter in einer Minute 1/18.
Die zweite Leitung flllt den Behalter in einer Minute 1/22.
Gesucht ist die Zeit in Minuten, also die Variable x.

1 1 1 1 1
—+—|X==|2& | =—+—|Xx=
18 22 2 9 11
| —
HN=99

11 9 20 99
S|l —+—|Xx=1—x=1|-—
99 99 99 20

99 99
SX=—=L={—
20 20
99 . ) 19 .. .
% Minuten sind 4% Minuten oder 4 Minuten 57 Sekunden

Der Behalter wird in 4 Minuten und 57 Sekunden halb gefullt.
Die Aufgabe liel3 sich mit einer einfachen Gleichung IGsen.

A7 | Aufgabe

Der Umfang eines Rechtecks betragt 180 cm. Wie'lang ist die Seite a, wenn die
Seite b 30 cm lang ist?

A7 | Ausfuhrliche Losung

Umfang des Rechtecks

2a+2b =180
Seite b ist 30 cm lang
b=30

Gleichungssystem
(1) 2a+2b =180

() b =30
Lésung mit dem Einsetzverfahren
b =30 eingesetzt in (1) 2a+2b =180
2a+2-30=180

< 2a+60=180|-60

< 2a=120]:2

<a=60=L={(60]30)]
Probe: 2a+2b =180 =2-60+3-30 =180 < 120+60 =180 (w)
Die Seite a ist 60 cm lang.
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A8 | Aufgabe

Die Quersumme einer zwei zifferigen Zahl ist 9. Stellt man die Ziffern um, so ist
die neue Zahl 7/4 mal so grol} wie die alte. Wie heil3en die beiden Ziffern?

A8 | Ausfuhrliche Losung

Die Zahl besteht aus den Ziffern x und y und hat den Wert

10x +y

Die Quersumme der Zahl ist

x+y=9

Stellt man die Ziffern um, so erhalt man die neue Zahl mit dem Wert
10y + x

Die neue Zahl ist 7/4 mal so grof3 wie die alte

10y + x=7/4(10x +y )

Das Gleichungssystem lautet :

() x+y=9]|-y y =6 einsetzen in/(I) x+y=9

7 X+6=9|-6
(II)10y+x—4(10x+y) B\ ot
() x=9-y
(II)10y+x:%(10x+y) Lésung: L= {(36)]
Lésung nach dem Einsetzverfahren Bt obe -
x =9—y einsetzen in (II) () x+.y Lo

7

10y+9—y:Z(90—10y+y) =3+6=9

7 < 9=9(w)
<:>9y+9:Z(90—9y) 7

11)10 =—(10
croyro 80,88 (sl gt (IO I0e)
y ) 4y 4y

36 63 630 36
S —y+—y=—rd—

:>60+3=%-36

4 4 4 4 < 63=7-9
99 594 < 63 =63
S —y=—-|4
4 4
< 99y =594 |:99
& y=6

Die Ziffern der Zahl heiRen 3 und 6. Die Zahl lautet 36.
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